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简要题意

给定一个长度为 𝑛 的非负整数序列 𝑎，求另一个非负整数序列 𝑥 使得：

(𝑎1 + 𝑥1) ⊕ (𝑎2 + 𝑥2) ⊕ · · · ⊕ (𝑎𝑛 + 𝑥𝑛) = 0

且要求
∑
𝑥𝑖 最小。输出至多 𝑚 种不同的方案。

数据范围：1 ≤ 𝑛 ≤ 105, 1 ≤ 𝑚 ≤ 2 × 104。
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算法一

我会 𝑛 = 2！

𝑘 = |𝑎1 − 𝑎2 |，方案一定只有一种。

期望得分：4 分。
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算法二

我会暴力枚举 𝑎𝑖 的改变量！

时间复杂度 𝑂 (𝑎𝑛𝑖 )，结合算法一期望得分 16 分。

思考思路：从高位到低位枚举，枚举到第 𝑡 位选择若干个第 𝑡 位不为 1 的数
𝑎𝑖1 , 𝑎𝑖2 , . . . , 𝑎𝑖𝑙𝑒𝑛𝑡，将这些数第 𝑡 位变成 1，并将更低的位全部变为 0。
贪心结论 I：在 𝑎1 = 0时，一定有 𝑙𝑒𝑛𝑡 = 0/1，取决于该为 1的数量是否为偶数。
可以在 𝑙𝑒𝑛𝑡 = 1 的时候暴力枚举改变谁，时间复杂度 𝑂 (log𝑛 (𝑎𝑖))，结合算法一
期望得分 28 分。
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算法三

贪心结论 II：为了使 𝑘 最小，在第 𝑖 位时一定会选择后 𝑖 − 1 位尽量大的 𝑎𝑥 将
改变。

故对于 𝑚 = 1 的情况可以按照这个贪心完成。时间复杂度 𝑂 (𝑛 log 𝑛)。
结合算法一，算法二期望得分 40 分。
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算法四

可以将贪心结论 II 进一步扩展。

固定 𝑘 时，在第 𝑖 位时如果后 𝑖 − 1 位更大的 𝑎𝑥 改变不可行，则更小的 𝑎𝑦 也
不可行。
由此我们可以得到一个搜索的思路：对于每一位按照更小位的大小排序（如果
该位为 1 则设为 − inf），并且按照从大到小的顺序搜索答案。搜索到不合法方
案/方案已经被填满则返回。
时间复杂度 𝑂 (𝑛 log 𝑛 log(𝑎𝑖) + 𝑚 log(𝑎𝑖))。结合算法一期望得分 72 分。
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算法五

最后只需要考虑没有特殊性质 B 的情况。需要略微修改贪心结论 I。

贪心结论 I（修改后）：当 𝑛 为奇数且存在某一位全为 1 时，可能会在更高的某
一位 1 数量为偶数的地方选择 𝑙𝑒𝑛𝑡 = 2。其他情况不变。
所以不管是求 𝑘 还是求方案，我们在每一位若满足条件时选择一次 𝑙𝑒𝑛𝑡 = 2 即
可。其他情况不变。
这样也就多一个 log(𝑎𝑖) 的代价。最后总时间复杂度
𝑂 (𝑛 log 𝑛 log(𝑎𝑖) + 𝑚 log2(𝑎𝑖))。期望得分 100 分。
具体实现时可能会多一个 log，但应该也能通过。
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