
不问天（match）解析  

给出一个  阶图 ，对于  问  个  放在一起然后取反得到的图有多少种匹配。

Intended Solution: 。

part1  

首先考虑容斥，我们设  是从  中选出  条边的匹配的方案数。那么我们考虑这样一个多项
式：

这就是说选一条边就乘以  的代价。我们知道  个  放在一起会得到 。

考虑  为  对应的答案（接下来记为 ），那么对于 ，考虑先强制
选一个 ，然后要么这个点不匹配，要么从  里选一个，要么和  里选一个，因此有 

，也就有

注意，又有转化关系

因此我们可以只计算  的部分。

我们来明确一下运算顺序：首先算出 ，然后对于  从小到大，再令  从  到 ，
可以通过  式子求出 ，然后通过  式子求出 （用于计算后面的 ！）。

这一部分直接递推的复杂度是 。

（类比棋盘多项式（Rook Polynomial），我们是不是可以将刚刚用到的计算叫做匹配多项式
呢？）

part2  

在这之前我们需要算一下 ，也就是 。

我们先不妨将  补成偶数。考虑全体边  构成的匹配 ，对于任何一个匹配 
，  的形态是若干个环和路径。这其实就有点像是把  和  缩成了一个

点，然后我们可以对这  个点上面跑一个  的状压 DP。那么对于每个集合 
，我们设  和  表示  被路径覆盖和环覆盖的方案数，而路径

就相当于是少匹配一条边。

原题的 idea 差不多就到这里了。接下来的  是指原来的 。

我们考虑计算的就是对于所有集合划分，将其  求和。那么最后结果中的  次项系
数就是  条匹配边的方案。这传统做法是 ，但是事实上可以 。
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首先考虑 ，这个使用子集卷积类似的处理方式即可做到 。

现在我们设  表示一个集合划分中有数  的集合去掉之后，剩下的集合构成  的划
分，此时有数  的那些集合的  的乘积之和。注意由于有数  的集合最多只有 

 个，也就是说多项式的次数是  的。接下来我们考虑  从  递减到  的维护过程，
无非是将  的集合  都去掉，这也就是刚刚所提到的那种卷积。考虑多项式的次数，这里
的问题规模之和是 ，因此复杂度还是 。
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